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K. A Math Problem

题目大意：定义一个 $\mathbb{N}^{+}\to\mathbb{N}^{+}$ 的数论函数 $f$，满足
$f(1)=1$，$3f(n)f(2n + 1)=f(2n)(1 + 3f(n))$，$f(2n)<6f(n)$。给定 $n$ 和一个质数 $p$，对于每个
$i\in[0,p)$，求 $f(1)\sim f(n)$ 中有多少个模 $p$ 余 $i$。

题解：$f(2n+1)=f(2n)\frac{1+3f(n)}{3f(n)}$。由于 $1+3f(n)$ 和 $3f(n)$ 互质，因此 $f(2n)$ 必须被
$3f(n)$ 整除。故 $f(2n)=3f(n)$。这样用一个简单的数位 dp 即可解决。

时间复杂度 $\mathcal{O}(p\log n)$。
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