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B. A Math Problem

题目大意：已知: $a+b=n$，求最小化 $lcm(a,b)$.

题解：

令 $d=gcd(a,b), m=lcm(a,b)$

由 $\ a\times b=d\times m,\ d|n$ 得到

$$m=\frac{a\times b}{d}=d\times a'\times b',\ a'+b'=\frac{n}{d}$$

固定 $d$，最小化 $m$ 得 $a'=1, b'=\frac{n}{d}-1$，进而

$$m=d\times b'=d\times(\frac{n}{d}-1)=n-d$$ $$b'=\frac{n}{d}-1>0\Rightarrow d<n$$

此时最大化 $d|n$ 且 $d<n$ 可得 $m$ 最小值.

综上$$m=n-\arg\max_{d<n} d|n$$

时间复杂度 $\mathcal{O}(\sqrt{n})$.
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